DENKLEMLER  ( 7. VE 8. SINIF) Konu Anlatımı  + Alıştırmalar

Hazırlık Çalışmaları :

Z’ de 4 işlemi en iyi şekilde yapabilen öğrenciler denklem çözümlerinde daha rahat olurlar. Bunun için önce Z de ve Q da 4 işlemi hatırlatıcı çalışmalar yapılır.

Örnekler :

a) ( + 4 ) + ( - 3 ) =

b) ( - 5 ) + ( - 1 )=

c) ( + 3 ) – ( - 9 ) =

d) ( - 2 ) – ( + 5 ) =

e) 6 – 9 =

f) –2 + 7 =

g) –1 – 3 =

h) 2.-3=

i) –3.-4=

j) –12: -3=

k) –22-( -2)4=

l) 
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1. dereceden bir bilinmeyenli DENKLEMLER

Denk sözcüğünün eşitlik anlamına geldiği,Pazarcıların kullandığı Eşit kefeli Terazi örneği verilir.

TOPLAM DURUMUNDAKİ BİR DENKLEMİN ÇÖZÜMÜ
            X  +  5                 9


   x + 5    terazinin bir tarafındaki ağırlık

9 terazinin diğer tarafındaki ağırlık.

      Bunu denklemlerle şöyle ifade ederiz.

       x + 5 = 9  denklemini çözelim.

1.YOL :  Eşitliğin her iki yanına X’ in yanındaki sayının toplamaya göre tersi eklenir.( x ile yanındaki sayı toplam veya fark durumunda ise toplamaya göre tersi düşünülür)

       X + 5 + ( - 5 ) = 9 + ( - 5 ) 

 

       X  +     0        =  4            “ sıfır sayısı toplamada etkisiz 

                                                elemandır.Yazılmasa da olur “

            x              =  4

     Ç = { 4 }   

 Çözüm kümesi ; Denklemin çözümünde bulunan değere denklemin kökü, denklemin kökünün küme içersine yazılmasına denklemin çözüm kümesi denir.

UYARI 1 : Bir denklemin çözüleceği küme belirtilmemiş ise , denklem reel sayılar kümesinde çözülecektir.

UYARI 2 : Denklemi çözdüğünüzde , eşitliğin bir tarafında bilinmeyenlerin toplamları sıfır, diğer tarafında da sayıların toplamı sıfır ise , Çözüm kümesi reel ( gerçek sayılar ) kümesidir. Böyle özel denklemlere Özdeşlik denir. Ç = R  dir

UYARI  3 : Denklemin çözümü sonunda 0=2 gibi bir değer çıkıyorsa ( Bilinmeyenlerin toplamları sıfır oluyorsa)  Bu denklemi sağlayan hiçbir reel sayı yoktur. Öyleyse Ç=Ø olur.

 Sağlaması :   x + 5 = 9

                      4 + 5 = 9

                        9     = 9

Eşitliğin her iki tarafı aynı olduğundan çözüm doğru yapılmıştır.

2. YOL : Eşitliğin her iki yanından  X’ in yanındaki sayının toplamaya göre tersi parantezsiz olarak yazılır.

X +  5  -  5   = 9  - 5  

 

 X  +     0     =  4  

           X      =  4

3. YOL : ( 2. yolun kısaltılmışı ) 

Önce 2. yoldaki işlemi aynen yazarız.

X +  5  -  5   = 9  - 5    Burada eşitliğin sol tarafındaki işlemin

                                 Sonucu sıfır çıktığı için yazılmasa da olur.

 X  +     0     =  4         O halde ;

           X      =  4

                         X + 5  = 9

                                 X = 9 – 5     !!!  ( Eşitliğin solundaki + 5

                                 X = 4            Eşitliğin diğer tarafına 

                                              toplamaya göre tersi olarak geçer

KURAL : Toplama veya çıkarma durumundaki bir sayı ( Bir terim) Eşitliğin diğer tarafına işaret değiştirerek geçer.

4. YOL : ( Değişme Özeliğinden yararlanma ) 

X +  5  = 9   Bir alt satıra geçerken eşitliğin sağ tarafında 9 sayısını 5 + 4 şeklinde yazıyoruz ( Neden 5 + 4 ; Eşitliğin solundaki + 5 ‘ e benzetmek için)

   X +  5   =    5  +    4    


                                                 5 = 5  ise  x = 4

Örnekler :

1.  x – 3 = 8

2.  x + 2 = - 7

3. x – 1 = - 4 

4. 3 + x = 11

5. – 2 + x = 12

6. 7 – x = 9

7. – 3 – x = 4

8. – 1 – x = - 6

9. 
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ÇARPIM DURUMUNDAKİ BİR DENKLEMİN ÇÖZÜMÜ      

2.x = 8   denklemini çözelim

1.YOL :  Eşitliğin her iki yanına X’ in yanındaki sayının çarpmaya göre tersi ile çarpalım.( x ile yanındaki sayı çarpım durumunda ise çarpmaya göre tersi düşünülür)
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   sol taraftaki 2’ ler sadeleşir, Sağ tarafta 8 ile 2 

                                sadeleşir.

  X =  4 

2.YOL :  Eşitliğin her iki yanı X’ in yanındaki sayıya bölünür.

 2.x = 8      eşitliğinde eşitliğin her iki yanı x’ in yanındaki sayıya bölünür ( Bir eşitliğin her iki yanı aynı sayı sayma sayısı ile ; Toplanırsa, çıkarılırsa, çarpılırsa veya bölünürse eşitlik bozulmaz)  ( Eşitliğin her iki yanı sıfır ile çarpılıp bölünemez !!!)
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   burada , sadeleştirmeler yapılırsa

   x = 4

3.YOL :  ( 2. yolun kısaltılmışı)

2.x = 8   her iki taraf 2’ ye bölündüğünde sol tarafta 1.x kalıyor. 1 sayısı çarpmada etkisiz eleman olduğu için yazılmasa da olur . O halde   
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=4 olur. Yani x’ in yanındaki çarpım durumundaki 2 sayısı, eşitliğin diğer yanına bölüm durumunda geçer ( Veya ; ilkokuldan beri gördüğünüz, çarpmanın tersi bölmedir. 2 sayısı çarpım durumunda olduğundan eşitliğin diğer yanına bölüm durumunda geçer )

4. YOL : ( Değişme Özeliğinden yararlanma)

  2.x = 8   Burada 8 sayısını 4.2 şeklinde yazıyoruz         (Neden 4.2 , eşitliğin sol tarafında bulunan 2’yi elde etmek için)

2 . x = 4 . 2 

                                2 = 2  ve  x = 4   

ALIŞTIRMALAR

1.  3.x = 12

2.  4x = - 20

3. – 5 x = 20

4. – 4 x = - 8

5. 
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         Bu tür sorular için 2 değişik çözüm 

                                yolu daha var.

                                 1. Yol : içler dışlar çarpımı 

                                 2. Yol : Payda eşitleme

8. 
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       ( Her iki tarafın paydaları eşit ise 

                                       PAYLARI da eşittir !!!! )
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Örnek :

  3.x – 1 = 8   

denkleminde x’ in yanındaki 3 ve –1  sayılarından ,hangisinden önce kurtulmalıyız, sırası önemli mi, önemsiz mi ?.

 Bu tür sorularda önce toplam veya fark durumundaki sayıdan kurtulunur , daha sonra çarpım veya bölüm durumundaki sayıdan kurtulunur. 

Burada önce –1 den kurtulmalıyız. Bunun için –1 eşitliğin diğer yanına +1 olarak geçer.

3.x = 8 + 1

3x  = 9

x = 9 : 3

x = 3

ALIŞTIRMALAR :

1. 2x-3=7

2. 3+4x=7

3. 5x-1=10

4. –3-2x=7

5. 2-3x=7
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Örnek :

5x + 1 = 2x + 10       Eşitliğin her iki yanında da bilinmeyen var ise , önce ; bilinenler eşitliğin bir tarafına , bilinmeyenler eşitliğin diğer tarafına alınarak , eşitliğin her iki tarafı kendi aralarında toplanır. Daha sonra bilinmeyen ( x ) yalnız bırakılır.

5x +1 = 2x + 10        

5x-2x=10 – 1

3x = 9

x= 9: 3

x= 3

            ALIŞTIRMALAR

1. 2x – 3 = x – 1

2. 3x + 2 = 1 – x

3. 4x – 3 = 5x – 1

4. 5x – 2 + x = 3 + 4x – 1

PARANTEZLİ DENKLEMLER

2.(x+3)=5      dağılma özeliğinden yararlanarak parantez açılır.

2x + 6 = 5

2x = 5 – 6

2x = -1
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UYARI : Parantezli denklemlerin çözümünde, Dağılma özeliğinden yararlanarak parantezler açılırken, bir parantezin önünde negatif bir sayı var ise parantezin açılımında dikkatli davranmalı , işaret hatası yapılmamalı !!!!!!!

ALIŞTIRMALAR

1. 3.( x – 1 ) = 9

2. 2.( X + 5 ) = 20   ( Bu soruda , eşitliğin her iki tarafını 

                             2’ ye bölerek parantezden kurtarabiliriz)

3. 4(2x-1)= 5

4. 3.(x-3) = 2.( 1-2x)

5. 2.( 2x+3) – 1 = x 

6. 2(2x+3) + 3(x-1) = 6

7. 3(1-x) – 2(x+3) = 5

8. – 2.(2x-3) – ( x – 1 ) = 4

9. 3.( 3x-2) – 2.( 1 – x ) = 4(x-2)

10. 2(3-5x) – 3 ( 2x + 5 ) = 4 ( 2x – 1 ) + 2 ( 3x + 1 )

KESİRLİ DENKLEMLER 
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    denkleminin çözüm kümesini bulalım.

1. yol :Paydalar eşitlenir ( e.k.o.k ‘ larında ), Daha sonra eşitliğin her iki yanı ortak payda ile çarpılarak paydadan kurtarılır.

2. yol : Her terim, paydaların e.k.o.k ile çarpılarak sadeleştirmeler yapılır ve paydadan kurtarılmış olur.

3. yol : eşitliğin her iki yanında birer kesir var ise , içler dışlar çarpımı ile paydadan kurtarılmış olur.
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        8x – 18x – 6 = 3

 -10 x  - 6  = 3

 -10 x        = 3 + 6

     - 10 x = 9

            x = 
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UYARI  :  Kesirli denklemlerde paydalar eşitlenirken ORTAK PAYDAYA ALINIZ, Yoksa hata yaptığınızın bile farkına varmayabilirsiniz !!!!!!!

ALIŞTIRMALAR
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PROBLEMLERİ DENKLEM KURARAK ÇÖZME

  Dört işlemle çözümü zor olan bazı problemler , denklem kurularak daha kolay ve çabuk çözülebilir.

  Örnek : 3 katının 5 eksiği 28 olan sayı kaçtır ?

                 3 x – 5 = 28

  Örnek : Ardışık üç tek sayının toplamı 75 dir. Bu sayıları bulunuz ?     

1. yol :                x + ( x + 2 ) + ( x + 4 ) = 75

2. yol :               ( 2x + 1)+ ( 2x + 3 ) + ( 2x + 5 ) 75

UYARI : Ardışık sayılardan bahsedildiğinde

1. sayı x ,  ise bunun ardışığı olan sayı x+1 dir. 

2. sayı x + 1  olur.

3. sayı x + 2  olur

Ardışık Çift sayılardan bahsedildiğinde

1. çift sayı x , ise bunun ardışığı x + 2  olur.

2. çift sayı x + 2 olur

3. çift sayı  x + 4  olur.

VEYA  Çift sayılar genel olarak 2x ile gösterilir

1. çift sayı 2x olu

2. çift sayı 2x + 2  olur

3. çift sayı  2x + 4 olur

Ardışık tek sayılar da çift sayılarda olduğu gibi 

1. Tek sayı x ise, bunu ardışığı x + 1

2. Tek sayı x + 2  olur

3. Tek sayı x + 4  olur

VEYA  Tek sayılar genel olarak 2x + 1 ( 2x-1  de olabilir) ile gösterilir

1. Tek sayı  2x+1 ise bunun ardışığı 2x+3 olur

2. Tek sayı  2x+3

3. Tek sayı  2x+5  olur.

Örnek : Bir sayının üç katı , o sayının dörtte birinin 22 fazlasına eşittir. Sayı kaçtır ?
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Örnek : Bir kişi yokuş yukarı dakikada 15 metre, yokuş aşağı dakikada 40 metre hızla yürüyor. Bu kişi; yokuşu 11 dakikada çıkıp indiğine göre , yokuşun uzunluğu kaç metredir ?

Yokuşun uzunluğu , x metre olsun

Yokuşu  ; 
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  dakikada çıkar

Yokuşu ; 
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 dakikada iner.

 Denklem : 
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 + 
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 = 11  olur   (YANIT : 120 metre )

Örnek : Bir baba ile oğlunun yaşları toplamı 48 dir. Babanın yaşı , oğlunun yaşının 3 katından 4 eksik olduğuna göre , her biri kaç yaşındadır ?

     Oğul :  x yaşında olsun.

     Baba : 3x – 4  yaşındadır.

     Denklem :   x + 3x – 4 = 48  olur   (YANIT:13 oğlunun yaşı )

Örnek : Bir çocuk 8 , annesi ise 28 yaşındadır. Kaç yıl sonra Annenin yaşı , çocuğunun yaşının 3 katı olur ?

                              Şimdiki Yaşları               x yıl sonraki yaşları


Çocuk :                         8                                  8 + x

Anne                           28                                28 + x

        Denklem : 3.(8 + x ) = 28 + x              (YANIT : 2 yıl sonra)

Örnek : Boş bir havuzu ; iki musluktan birincisi tek başına 6 saatte , diğeri de 8 saatte doldurabiliyor. İkisi birlikte açılırsa , havuz kaç saatte dolar. 

                  Havuzun tamamı     Havuzun 1 saatte dolan kısmı

 

1. musluk        6  saatte                          
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2. musluk        8 saatte                     
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1. ve 2.

Musluk             x  saatte                   
[image: image50.wmf]x

1


Denklem :  
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  saatte )

Örnek : 36 tane cevizi iki kardeş paylaşıyor. Büyük kardeş, küçüğünün 3 katından 4 tane fazla  ceviz alıyor. Buna göre , büyük kardeş kaç tane ceviz almıştır ? 

 


36  ceviz

        Büyüğünün Payı                           Küçüğünün Payı

            X tane
tane


36 – x  tane

Denklem : x = 3. ( 36 – x ) + 4        (YANIT :  28 tane )
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